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V.1 Necht’ ϕ je otevřená formule predikátové logiky dokazatelná v HK. Dokažte,
že pak je ϕ instanćı výrokové tautologie a má tedy d̊ukaz využ́ıvaj́ıćı pouze
axiomy (A1)–(A3) a pravidlo modus ponens.

V.2 Dokažte, že následuj́ıćı formule je platná ve všech strukturách s konečným
nosičem, ale neńı platná v některých strukturách s nekonečným nosičem.

∀x∀y∀z(P (x, x)∧(P (x, y)∧P (y, z)→P (x, z))∧(P (x, y)∨P (y, x)))→∃y∀xP (y, x)

V.3 Necht’ Γ je libovolná množina formuĺı, rozhodněte platnost následuj́ıćıch
tvrzeńı. V př́ıpadě neplatnosti ekvivalence rozhodněte, zda plat́ı alespoň
jedna implikace. Své tvrzeńı zd̊uvodněte.

(a) ψ ⊢ ϕ, právě tehdy když ∀xψ ⊢ ϕ,

(b) ψ ⊢ ϕ, právě tehdy když ∃xψ ⊢ ϕ,

(c) Γ, ψ ⊢ ϕ, právě tehdy když Γ ⊢ ψ→ ϕ,

(d) necht’ ϕ je sentence, pak Γ, ψ ⊢ ϕ, právě tehdy když Γ ⊢ ψ→ ϕ,

(e) necht’ ψ je sentence, pak Γ, ψ ⊢ ϕ, právě tehdy když Γ ⊢ ψ→ ϕ.
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